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Miejskie Centrum Wspomagania
Edukacji w Opolu

Miejski Osrodek Doskonalenia Nauczycieli w Miejskim Centrum
Wspomagania Edukacji w Opolu

WYPELMNIA ZDAJACY |

KOD PESEL

Egzamin maturalny Formuta 2023

Poziom rozszerzony

Probna Matura Kwiecien 2025
DATA: Kkwiecien 2025
CZAS TRWANIA: 180 minut

LICZBA PUNKTOW DO UZYSKANIA: 50

INSTRUKCJA DLA ZDAJACEGO

1. Sprawdz, czy arkusz egzaminacyjny zawiera 16 stron (zadania 1.-14.). Ewentualny brak
zgtos przewodniczgcemu zespotu nadzorujgcego.

2. Na pierwszej stronie arkusza wpisz swoéj PESEL i kod.

3. Rozwigzania zadan i odpowiedzi wpisuj w miejscu na to przeznaczonym.

4. Pamietaj, ze pominiecie argumentacji lub istotnych obliczen moze spowodowag, ze za to
zadanie nie otrzymasz petnej liczby punktéw.

5. Pisz czytelnie i uzywaj tylko dtugopisu lub pidra z czarnym tuszem lub atramentem.

6. Nie uzywaj korektora, a btedne zapisy wyraznie przekresl.

7. Mozesz korzystac z zestawu wzoréw matematycznych, cyrkla i linijki oraz kalkulatora
prostego.

Powodzenia



Zadanie 1. (0-3p.)

n+ 1) - (n + 1) okl , jesliwiadomo, ze n, k € N oraz

Wyznacz n z réwnania (k 41 k

n > k.

Zapisz obliczenia.



Zadanie 2. (0-2p.)

Oblicz granice ciggu liczbowego an=i/(§)" +1+ (g)” ;

n=>1; neN. Zapisz obliczenia.



Zadanie 3. (0-3p.)
Oblicz dtugo$é wektora @ = 2AB — 3BC, znajac punkty
A =(-53),B = (4,2) oraz wektor BC = [3,—1].

Zapisz obliczenia.



Zadanie 4. (0-4p.)
Rozwigz nieréwnosé |x? — 4| — V4 — 4x + x2 < 9.

Zapisz obliczenia.



Zadanie 5. (0-3p.)
Wykaz, ze jesli x, y, z sg trzema dodatnimi liczbami takimi,

zex -y -z =1, to prawdziwa jest nieréwnos¢ (1 + x)(1 + y)(1 + z) = 8.



Zadanie 6. (0-3p.)

W grupie sportowcow jest dziesieciu narciarzy, trzech tyzwiarzy i dwdch saneczkarzy.
Prawdopodobienstwo, ze wygrajg zawody wynosi: dla narciarzy 0,9; dla tyzwiarzy 0,8; dla
saneczkarzy 0,9. Oblicz prawdopodobienstwo, ze losowo wybrany sportowiec wygra
zawody i jest nim tyzwiarz.

Zapisz obliczenia.



Zadanie 7. (0-4p.)

Suma S; trzech poczatkowych wyrazoéw nieskoriczonego ciggu geometrycznego jest
réwna 14, zas suma wszystkich wyrazoéw tego ciggu wynosi 16. Wyznacz wzdér na n-ty

wyraz tego ciggu. Oblicz, dla jakich n € N, spetniony jest warunek § — §,, = i.



Zadanie 8. (0-4p.)
Rozwiaz réwnanie:

2 sin?(3x) + sin?(6x) = 2
dlax € [0,2m].



Zadanie 9. (0-5p.)
Dane jest réwnanie mx? + (m + 3)x + 2 — m = 0. Wyznacz zbidr wszystkich wartosci

parametru m, dla ktérych rownanie ma dwa rézne rozwigzania x;, x, spetniajace
warunek |x;| + |x,| < 1.
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Zadanie 10. (0-3p.)

W okrag o promieniu R wpisano czworokagt ABCD tak, ze przekatna AC jest sSrednicg tego
okregu i tworzy z bokami AD i AB odpowiednio katy 30°i45°. Oblicz dtugos¢ drugiej
przekatnej BD tego czworokata.
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Zadanie 11. (0-4p.)
Dane sg okregi o rownaniach:

O01:x*> +y2—=2x—6y+9=0i 0,:x%> + y* + 2x — 2y — 3 = 0. Wyznacz wspétrzedne
punktéw przeciecia sie tych okregoéw. Oblicz pole czworokata A0, B0-, gdzie A, B sa
punktami przeciecia sie tych okregow, a 04, 0, — sSrodkami podanych okregdow.
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Zadanie 12. (0-3p.)

Wykaz, ze jesli suma kwadratéw dtugosci dwoch srodkowych tréjkata rowna sie
pieciokrotnemu kwadratowi dtugosci trzeciej srodkowej, to trdjkat jest prostokatny.
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Zadanie 13. (0-3p.)

Przekréj czworoscianu foremnego jego ptaszczyzng symetrii ma pole rowne 4\2cm?.
Oblicz objetos¢ tego czworoscianu.
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Zadanie 14.

Rozwazmy wszystkie figury obrotowe otrzymane w wyniku obrotu trapezu
réwnoramiennego o obwodzie 10 wokét dtuzszej podstawy, wiedzac, ze dtugosé tej
podstawy jest rowna 4.

Zadanie 14.1 (0-2p.)

Wykaz, ze pole powierzchni catkowitej rozwazanej figury obrotowej okresla sie wzorem
P(x) = 2n(x + 3)V5 — 2x,x € (0,2), gdzie x oznacza potowe krétszej podstawy.
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Zadanie 14.2 (0-4p.)

Pole powierzchni catkowitej rozwazanej figury obrotowej okresla sie wzorem: P(x) =
2m(x + 3)V5 — 2x,x € (0,2), gdzie x oznacza potowe krétszej podstawy.

Oblicz jakie wymiary powinien miec¢ ten trapez, aby pole powierzchni catkowitej
otrzymanej bryty byto najwieksze.
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